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CONCURSUL SPERANTE OLIMPICE, 12 noiembrie 2022

Barem
Clasa a VIl a

Fiecare fractie este de forma f=1+1+ 2:% EN......... 1,5p
Decinf2021 =>ne{1;43;47;2021} ..... ..., 0,5p
Cumn =10 =>n € {43;47;2021} =>f € {2;44;48} => card(ANN) ...... 1p
Avem b = ﬁ_lx +ﬁ_2x +... +“_”'x S L) 0,5p
Inmultim (1) cu a=>a*b=—- +az_‘; o T 1,5p
sau a*b= “::_1:"“'1+2(“;’i2+2x“+. : .+“(“;“;“£+“x“=1 +2+...+N+S. ... 1p
Ob;inemSza*b-n(%H) .......................................... 1p
OFICIU. . v e 1p
Deoarece (3,4)=1,din4(a+1)=3(b +2)=>3/at+tl=>
Valoarea comuna a fractiilor din enunt estenr.intreg . .. ............. .... 1,5p
Deducemc+3/5=>c+3 € {-5-1;1,5} =>c €{-8;-4;-2;2}.. .. ... ........ 1p
Pentru c=-8=>a=-4sib=-6
Pentru c=-4=>a=-16sib=-22
Pentru c=-2=>a=14sib=18
Pentru C=2=>a=D=2. ... 1p
Avrem xy +Xx+y+1<0& (X+1)(y+1)<0... ................. 0,5p
x+1<0 x+1>0
Cazl{y+1>0 sau Caz Il {y+1<0 .......................... 0,5p
Din Caz I=>min(x® +y%) =5pt.x=-2siy=1..................... 1p
Din Caz Il => min(x* + y*) =5pt. x=1Siy=-2.................... 1p
@ o 1 1p
. Din inegalitatea lungimilor laturilor unui triunghi avem
At D> C . 0.5p
2(a+b)>a+b+c<:>i< S 0.5p
a:_‘l+b at+b+e i
Analog obtinem: e 0.5p

b+e a+tb+te ct+a atb+e



. . s 1 1 1
Prin sumarea inegalitatilor => =t =<
a

b+e ec+a atb+te

2. Pp.AD||BC=>BC = AB; (Fals) => ADN.BC

AN DAM - isoscel => AC — mediatoarea lui
/A  MBC - isoscel => BD — mediatoarea lui
/A DMC - echilateral =><I DMC = 60°
Din AABP =><{ P = 60°

CM=>DC=DM...........

NOTA : Orice metodi de rezolvare corecti se puncteazi.
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Subiecte
Clasa a VIl a

) ) 7031 2032 2033
1. Fie multimea A= { , , .
; 1 11 " a7

Determinati card(ANN).
2. Fie n numere rationale 0 <X <X <X3<...<Xp

. o . 1 2
Stind cax;+ Xo+ X3+ ...+ Xy =asi
’ oy taxgtagt . g X, Faxgtagt . Hag,
= =D
Xy Fxptxgta o
Calculati
S — X, 2x, nXqy
Xp taxgtxgta txg Xy tagtagt o g Xy tagtagta Fan

L N . a+l _ b+2 5
Determinati numerele intregi a, b, ¢ pentru care = 2 s
c

2. Determinati numerele intregi nenule X siy pentru care X +y are cea mai mica
valoare si xy +x+y+1<0.

1.
1. Aratati ca, oricare ar fi, numerele a, b, ¢ reprezentand lungimile laturilor unui

. . ~ - 1 1 1 3]
triunghi, are loc inegalitatea — + —
a+b b+e cta a+b+e

2. Fie patrulaterul convex ABCD cu AB > CD, AC — bisectoarea 2A, BD —
bisectoarea «B si AB = AD + BC. Aflati masura unghiului format de dreptele
AD si BC.

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare subiect este punctat cu 7 puncte.

Timp de lucru : 2h



